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1 はじめに

Dedekindの ψ関数は自然数 n =
s∏

i=i

pei
i に対し次のように定義される．

ψ(n) =
s∏

i=1

pei−1
i (pi + 1)

　これを次の素数 pおよび 1に対しての関数 ψ0 を用いて修正しよう．

ψ0(p) =


1 (p = 1)
1 (p = 2)
p + 1

2
(p > 2)

∆(n) =
s∏

i=1

pei−1
i ψ0(pi)

　ここで [3, 2]での命題

命題 1.1. (宮田－山下) Pを数の集合とし f :]P → N を 1 ≦ f (p) < p ∈ Pであるような関数とし

φ f (x) = x
r∏

i=1

f (pi)
pi

そして

Lφ f (1) = 0

Lφ f (x) = Lφ f (φ f (x)) + #{ p ∈ f −1(1) : p|x }

とすれば

Lφ f (xy) = Lφ f (x) + Lφ f (y)

1



ここで，件の ψ0 を命題 1.1での f に適用すれば，modified Dedekind関数 ∆に対しても

Lφ∆ (xy) = Lφ∆ (x) + Lφ∆ (y)

を得，modified Dedekind関数 ∆に対しても導来対数関数の関係を得られる．
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